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CLASA A XII-A

1. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie :
)c*y:x-y—k-(x+y)+k2 +k,Vx,yel, kell — fixat.
a) Sa se arate ca multimea G = (k,oo) este parte stabila a luil] in raport cu legea definita.
b) Sa se calculeze (-2019)*(-2018)*......x2018 2019 pentru k = 2019, demonstrand si

asociativitatea legii in acest caz.

2
2. Calculati I%x, xell
X"+

3. Consideram ca in jurul unei mese stau asezate patru persoane agezate n sens orar in ordinea Ana, Mia,
Geo si Alex ca in desenul de mai jos . Pe multimea celor patru persoane se considerd legea de compozitie
xo y =persoana care se afla la dreapta lui y , de exemplu

Ana Ana o Mia = Ana ( Ana sta la dreapta lui Mia ) sau
Geo o Ana = Alex ( Alex sta la dreapta lui Ana ).
Alex Alcatuiti tabla legii de compozitie si stabiliti daca legea *’ o’ este
Mia bine definita, asociativa, comutativa si daca admite element neutru .
Geo

X 4+x, x<0

4. Se considera functia f:[1 >, f(x) ={ . Aratati cd f'admite primitive pe [J si determinati

xsinx, x>0

o primitiva pentru f.

Propundtor : prof. Uleanu Catalin, CNAIC

Nota: Timp de lucru 3 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este notat cu maxim 7 puncte.
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Barem de corectare
CLASA A XII-A

1. a) x*y:x-y—k~(x+y)+k2+k:(x—k)(y—k)+k,‘v’x,yeD .......... 1p
X, 9>k=>(x=k)y—k)>0= X%y >k eevieriiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiennn, 3p
b) asociativitatea (x* y)*z=x*(y*z)=(x—-k)(y—k)z—-k)+k,Vx,y,z...1p
XK =k, VX €10 e 1p
deci (=2019)*(-2018) *......x2018*%2019=2019 ( k=2019)........... 1p
2
2.2 +23x+2:1+3f+1=1+§~ 22x + 21 .................................. 4p
x +1 x +1 2 x"+1 x"+1
2
Finalizare cu j%x = x+%ln(x2 +D+arctgx+C ..o 3p
X+
3.Tabla 1 @il cuveeneeie i 4p
° Ana Mia Geo Alex
Ana Alex Ana Mia Geo
Mia Alex Ana Mia Geo
Geo Alex Ana Mia Geo
Alex Alex Ana Mia Geo

Legea este bine definita dar nu este asociativa Ana o (GeooMia) = Ana o Ana = Alex
(Ana o Geo) oMia = MiacMia = Ana.....2p

Legea nu este comutativa ( Tabla asimetrica ) si nu admite element neutru ................. 1p
4. f'continua pe [J ,deci primitivabild......... ... 1p
3 2
Caloul (2 +2)dx =4 2 b C oot 1
J #xde ==+ p
Calcul J. x sin xdx =I X(—=COSX)dx = —XCOSX+SINX+C ourrvirniiniieiieiieieeeeieeieaa, 2p
X X
. —+—, x<0
Finalizare cu de exemplu F:[J —» [, F(x)= 302 3p

—xcosx+sinx, x>0



