INSPECTORATUL T

MINISTERUL :
SCOLAR JUDETEAN EDUCATIEI !Odmean"gZQ]Qgepu
NATIONALE

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
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Barem

1. Se considera numarul N = 1234567891011 ... 201720182019.
a) Stabiliti cate cifre are numarul n.

b) Determinati care este a 2021 — a cifra a numarului n.

Barem:

a) Numarul de cifre la numele formate dintr-o cifra: 9-1=9.......................l. Ip
Numarul de cifre la numele formate din doua cifre: 90-2=180........................... Ip
Numarul de cifre la numele formate din 3 cifre: 900-3=2700......................co.el. Ip
Numarul de cifre la numele de la 1000 1a 2019: 1020-4=4080.............c.cvnvenn.... Ip
Numarul de cifre ale luin este 9 + 180 + 2700 + 4080 =6969..........cccviviiiiininnnn. Ip

D) [2021 — (94 180)] 1 4 =458 oot Ip
A 2021- a cifrd a numarului n este ultima cifra a numarului 1457, anume cifra 7......... Ip

2. Dovediti ca 2% < 5% —3%L

Barem:
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3. Daca impartim numarul natural a la 4, 5 si 6 se obtin resturile 3, 1, respectiv 5. Determinati
restul impartirii numarului a la 60.

Barem:

a=4x+3,a=5z+1,a=6y+5,cux, Yy, znumere naturale ...........cccceevveririerieiiienie e 1p
a= 4x+3=15-a=60-x+45, a= 6y+5=10-2=60-Y+50......cccevirrirrrrrrirrrrrrrrereeenn 2p
Adunand membru cu membru relatiile obtinem 25-a=60-(X+Y)+95 ......ccccrviriniiiniiiiien, 1p
A= OZ+1=24-8=060-2Z+24 ... s 1p
Q=00 (XH Y =2Z4+D)FLL .ot et ara e aeere e 1p

Restul impartirii numarului a 1a 60 este egal CU 11........coooviiiiiiiiiieeree e 1p
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4. Tn anul 1858 n Principatul Moldova au fost tiparite primele timbre (marci postale), numite
,,Cap de Bour”, in valoare de 27, 54, 81 si 108 parale. Un filatelist detine o colectie cu mai multe
timbre ,,Cap de Bour” de toate valorile.

a) Poate filatelistul grupa cateva timbre din colectie 1n asa fel incat valoarea lor totala sa fie
2018 parale?

b) Care este cel mai mic numar natural mai mare decat 2018 care sa poata fi obtinut prin
adunarea, eventual repetatd, a numerelor 27, 54, 81 si 108 si care este cel mai mic numar de
timbre din colectie a caror valoare la parale sa fie reprezentata de acel numar?

(Supliment G.M. 11/2018)

Solutie:
a) Presupunand ca putem grupa timbrele si notam cu a, b, ¢, d numarul timbrelor de 27, 54,
81, respectiv 108 parale din grupare.

27a+54D+81CH108A = 2018......ciiiciieieieie e 1p
9(3a+6D+ICHL20) = 2018, 1p
Numarul 2018 este divizibil cu 9. Fals. Deci presupunerea este falsa, adica nu putem
grupa timbrele @Stfel..........cooiii s 1p
b) Numarul cautat trebuie sa fie divizibil cu 9, deci cel mai mic numar cautat este

2025, e h bbbt b bRt b e et e nae et et e 1p
Pentru a obtine un numar cat mai mic de timbre trebuie sa alegem timbre cu valoarea

0T LT PP RUPRTPIN 1p
Se observa ca 2025=18- 108 +81,.......cccoiiriiirieiriiie et 1p

Putem alege 18 timbre de 108 parale si 1 timbru de 81 de parale. Cel mai mic numar de
TIMOIE BSTE 19, .. ettt 1p



