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Soluții și bareme orientative 

1. Determinați numerele naturale   şi   ştiind că   este prim şi  

     
 

 
 

 

           
   

  
  

Soluție. 

                     – număr par  dar   – prim       … 1 punct 

     
 

 
 

 

     
   

  
 

  

I. pentru               
   

  
   

   

  
     … 1 punct 

II. pentru      
 

 
 

 

         
 

 
 

 

  
   

  
 … 1 punct 

i)     
 

 
 

   

  
     … 1 punct 

ii)        
 

 
 

 

    
 

 
 

 

   
   

  
 … 2 puncte 

 
 

 
 

 

 
   

  
     

… 1 punct 

2. Fiecare element al mulțimii       …      se colorează cu câte o culoare 
respectând regula: dacă un număr are o anumită culoare  atunci orice divizor al său are 
aceeași culoare   Care este numărul maxim de culori care pot fi utilizate? 
Soluție  

Numerele pare au aceeași culoare deoarece îl au pe   ca divizor. … 1 
punct 

Dacă un număr prim diferit de   are o culoare, atunci    trebuie să aibă 
aceeaşi culoare cu    dar şi aceeaşi culoare cu    Aşadar  numerele prime 
  pentru care       au aceeaşi culoare cu  . … 

1 
punct 

Numerele prime      pentru care       au culori diferite. … 1 
punct 

Rezultă că au culori diferite doar numerele prime                şi   . … 1 
punct 

Dacă un număr din mulțimea       …      este par sau impar şi prim 
mai mic decât     atunci are aceeaşi culoare cu  . … 

1 
punct 

Dacă un număr din mulțimea       …      este impar dar compus, 
trebuie să aibă un divizor prim şi impar mai mic decât     adică de 
aceeaşi culoare cu el  … 

1 
punct 

Numărul maxim de culori este  . … 1 
punct 
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3. Fie triunghiul isoscel    ,       şi              Considerăm punctul        

       astfel încât        Demonstraţi că semidreapta     şi mediatoarea 

segmentului      se intersectează pe bisectoarea unghiului exterior      cu vârful în 

 . 

Soluție  

 

                        … 1 punct 

              
      

 
     

 

 
         … 2 puncte 

  – mediatoarea                                
 

 
 … 2 puncte 

Fie          şi      .   
                               

      
 

 
                          

 

 
         

    – bisect.     . … 2 puncte 
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4. Din punctul  , centrul rombului     , se duc       şi      ,      şi  

      Ştiind că    
  

 
  arătaţi că      este pătrat  

Soluție   

 

Fie   – mijl.      

    :               mediană     
  

 
 … 1 punct 

Analog    
  

 
 … 1 punct 

 
         

  

 

   
  

 

                … 1 punct 

      
     

        paralelogram … 1 punct 

     – romb              
       romb … 1 punct 
dar              deci       pătrat … 1 punct 

    – pătrat                dar      – romb       – pătrat … 1 punct 
 

 

Notă: Orice altă soluție se va puncta în mod corespunzător  


